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CHAPITRE II : NOMBRES COMPLEXES

Correction

On a | − 1 + i| =
√

2 donc

−1 + i =
√

2

(
− 1√

2
+ i

1√
2

)
=
√

2ei
3π
4 .

Ainsi, en écrivant z sous forme trigonométrique z = |z|eiθ, on obtient

z3 = −1 + i⇔ |z|3e3iθ =
√

2ei
3π
4 ⇔

{
|z|3 =

√
2

3θ ≡ 3π
4 [2π]

⇔

{
|z| = 2

1
6

∃k ∈ Z, 3θ = 3π
4 + 2kπ

⇔

{
|z| = 2

1
6

∃k ∈ Z, θ = π
4 + 2kπ

3

⇔ ∃k ∈ J0, 2K, z = 2
1
6 ei(

π
4 + 2kπ

3 ).

L’ensemble des racines cubiques de −1 + i est donc l’ensemble
{

2
1
6 ei(

π
4 + 2kπ

3 ), k ∈ J0, 2K
}

.
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