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CHAPITRE I : FONCTIONS USUELLES

Correction

1. Les fonctions sin et arcsin étant impaires, pour tout réel t, on peut écrire

ϕ(−t) = arcsin(sin(−2t)) = arcsin(− sin(2t)) = − arcsin(sin(2t)) = −ϕ(t).

Par conséquent, la fonction ϕ est impaire.

La fonction sin étant 2π-périodique, pour tout réel t, on peut écrire

ϕ(t+ π) = arcsin(sin(2t+ 2π)) = arcsin(sin(2t)) = ϕ(t).

Par conséquent, la fonction ϕ est π-périodique.

2. Soit t ∈
[
0, π4

[
de telle sorte que 2t ∈

[
0, π2

[
. Or

∀x ∈
[
−π

2
,
π

2

]
, arcsin(sinx) = x.

Donc
ϕ(t) = arcsin(sin(2t)) = 2t.

3. Soit t ∈
[
π
4 ,

π
2

[
de telle sorte que 2t ∈

[
π
2 , π

[
et π − 2t =

]
0, π2

]
. Par conséquent, on obtient

ϕ(t) = arcsin(sin(2t))

= arcsin(sin(π − 2t)) car ∀x ∈ R, sin(π − x) = sinx,

= π − 2t car π − 2t ∈
]
0,
π

2

]
⊂
[
−π

2
,
π

2

]
.

Donc ϕ(t) = π − 2t.

4. Grâce aux questions 2 et 3, on trace ϕ sur
[
0, π2

[
. On obtient :

La fonction ϕ étant impaire, on complète ce tracé sur
]
−π

2 ,
π
2

[
en effectuant une symétrie de centre

0. On obtient
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La fonction ϕ étant π-périodique, on complète le tracé sur R par translation. On obtient
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