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CHAPITRE I : FONCTIONS USUELLES

Correction

Dans le cas où b = 0, on peut immédiatement écrire

Sn =

n−1∑
k=0

ch(a) = nch(a) et Tn =

n−1∑
k=0

sh(a) = nsh(a).

Traitons désormais le cas général où b 6= 0. Pour tout entier k ∈ J0, n− 1K, on peut écrire

ch(a + bk) =
ea+bk + e−(a+bk)

2
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2
(e−b)k

et

sh(a + bk) =
ea+bk − e−(a+bk)

2
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2
(eb)k − e−a

2
(e−b)k.

Par conséquent, on peut réécrire
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(e−b)k.

Or, pour tout réel q, on sait

1 + q + · · ·+ qn−1 =

n−1∑
k=0

qk =

{
1−qn

1−q si q 6= 1

n si q = 1.

Comme b 6= 0, on a eb 6= 1 et e−b 6= 1. On peut ainsi écrire

n−1∑
k=0
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1− (eb)n
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)
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1− (e−b)n
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(
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)
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(
b
2

) .
Ainsi, si b 6= 0, on peut réécrire
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